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Die Bildbeziehungen zwischen Kegelschnitten, die
einander nach hoherer als erster Ordnung beriihren.

Von E. v. Mecensefly.

Vorgelegt von S. I'insterwalder in der Sitzung am 6. Mai 1916.

Fiir altbekannt und lingst bewiesen darf gelten:

Wenn zwei Kegelschnitte sich in vier wirklichen
(reellen) Punkten schneiden und vier wirkliche Be-
rithrende gemein haben, lassen sie sich immer gleich-
zeitig als Ellipsen abbilden, einer davon sogar als
Kreis. Sie sind dann ohne weiteres strahlverwandt
(kollinear) und liegen bildhaft (perspektiv) zueinander.
Jede der sechs gemeinsamen Sehnen ist Verwandt-
schaftsachse, jeder der sechs Schnittpunkte der ge-
meinsamen Beriihrenden ist Strahlenfluchtpunkt (Kol-
lineationszentrum).

Die sechs Achsen schneiden einander, aufer in den
vier Kurvenpunkten, noch in drei weiteren ,Achsen-
fluchtpunkten®, den Ecken des gemeinsamen Polar-
dreiecks der beiden Kegelschnitte, d. h. drei ihnen
gemeinsamen Polen. Durch diese gehen iiberdies noch
jezweivon den drei Verbindungsgeraden der Strahlen-
fluchtpunkte, die auller den vier gemeinsamen Beriih-
renden noch mdglich sind, also der ,Fluchtlinien®: es
sinddiezujenen Polen gehdrigen gemeinsamen Polaren.

Achsen und Strahlenfluchtpunkte sind einander
paarweise zugeordnet, so daB zu einer Achse eines
Paares dieselben zwel Strahlenfluchtpunkte gehoren
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wie zur anderen und umgekehrt. Gepaart sind immer
diejenigen Achsen, die einen Achsenfluchtpunkt, und
diejenigen Strahlenfluchtpunkte, die eine Fluchtlinie
miteinander gemein haben. Jedes Achsenpaarist dem-
jenigen Strahlenfluchtpunktpaar zugeordnet, auf des-
sen Fluchtlinie sein Schnittpunkt nicht liegt.

Jedem Punkte des einen Kegelschnittes kdnnen
somit zwolf verschiedene Punkte des anderen ent-
sprechen, je nach Wahl der Achse und des Strahlen-
fluchtpunktes.

Die Bezeichnungen: ,Strahlenfluchtpunkt, | Achsenflucht-
punkt® und ,Fluchtlinie” ergeben sich sehr ungezwungen, wenn
man in Bild 1 die Darstellung in der Mitte (,m.“) als Schau-
bild (Zentralprojektion) des Nebenbildes links oben (,1. 0.%)
ansieht. Ich vermute, daf ihre Einbiirgerang namentlich fir
Lehrzwecke dem leichteren Verstiindnis dienlich sein mdchte.

Im Hauptbild sind durch einen beliebigen Kreispunkt A
die sechs Verwandtschaftsstrahlen gezogen. TIiir jeden Strahlen-
fluchtpunkt ergibt dies zwei dem A entsprechende Ellipsen-
punkte, die im Bilde mit thm gleiche Zeiger haben, aber je
nach der betreffenden Achse durch rémische und Rundschrift
unterschieden sind. Es gehoren also zum Strahlenfluchtpunkt I,
die Punkte 4, durch die Achse II, &, durch die Achse I.
Augierdem ist die Art der Zuordnung durch die Beriihrenden
in allen fraglichen Punkten kenntlich gemacht, die einander auf
den jeweiligen Achsen treffen. Gleiches gilt auch fiir Bild 2.

Wir haben in unserem Bilde 1m. ein Abbild desjenigen
allgemeinen Falles vor uns, von dem alle Berithrungen hoherer
Ordnung Sonderfille sind. Alles, was wir daraus ableiten,
diirfen wir ohne weiteres auf alle Kegelschnitte verallgemeinern;
denn es handelt sich nur um Lagebeziehungen, die durch
keinerlei Abbildung geiindert werden.

Es ist klar, daB an diesen Dingen sich auch dann nichts
dndert, wenn etwa ein Strahlenfluchtpnnkt ins Unendliche riickt,
wie z. B. I, in Bild 1 rechts oben (r. 0.). Nur kommt noch
dazu, daf jeder einer zugeordneten Achse gleichlaufenden
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% PLGEMEINE BILDBEZIEHUNG ZWISCMEN KEQELSCHNITTEN
i) v MIT JE VIER WIRKUCHEN SCINITTPUNKTEN 4. BERGHRENDEN.
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Bild 1.

BILDBEZIENUNG ZWISCKHEN CINANDER BERUHRENDEN KEGELSCHNITTEN,

BERUHRUNG 2. ORDNUNG
ODER, ANKHMIEGQUNG

£ I—
BERUHRUNG 3. ORDNUNG
ODER EINSCIMIEGUNG.

GEWOHNUGHE BERUHRUNG
1.ORDNUNG MIT 2 WEITEREN
WIRKL. SCINITTPUNKTERN .

Bild 2.




































