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großen guwac&s fowobl bie pl)i(ofep!)if(.tcn als nia.- 
tbematifcben 2Bif|<i#aftcn in unfctm Sabtbunöerte 

' tmrcb Sie Algebra erhalten haben, erfennen alle, tuet# 
cf)c ftc& bic 9ttúl)C geben, bas, was öie?lltcn eoti bic* 

fen SBiifcnfdjaften wußten , mit fcem unpartbegifö jii wrgleidjen, 
befien fid) unfre Seiten mit 5Ked)te rühmen f&nnen. ©ie, bie 211ge* 
bwifte«, weldie auch bie abfitactcflcn ©egenfWtibe auf wahren 
praftifóen guisen }u wcnöcn weiß ; wo unf« SBorfabrer bei) jwar
fmi|rltd)en , aber unfruchtbaren SSefc&auungcn lieben geblieben ftnb. 
Unter biefe ©attting gelten gewiß Die berufenen Äegelfcbnitte. Cs

it, wo man jwar im ©tanbewar, viel von ihren Cigen* 
fd)aftcn, Q3crt)áltm6en / &ifftebungsatt, u. f. a. besagen; aber 
tbr 3)afet>w in ber 9iatur, bic ©efefje öcr Seivegung fowcljl im (uff-- 
»ollen alé leeren SKaumc bnreb fíe }u erflaren, ftd) mtttcl|i berfelben 
mit öen ungebeuem , unb fo febr entfernten Äorpern unferö 2Öelt* 
foffeme genauer befannt ju madjen, alles tiefes war nur unfern L£a* 
gen »orbebalten. ©iefefrumtnen ?inien bann finí» es, welchen bie beti* 
tigc'T>bilofopbie fo Diel ju wrbanfen bat: unö öarum ftnb fie fa nid)t nur 
usftcr fpeculatiocn 2fd)tung, fonbern auch weitern vractifc&en 95e* 
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arbeitung wo&í wúrbtg. @ie werben gemeittiglid) als algebraiföe 
ftnien be‘rad)tct: aus it>rcn $unDamentalglei(f)ungen/ unb fo genann» 
tcu Sotmeln werDen il>rc 0 genfd;aften erfláret, unb juni 93eft$lu$ 
beweifet man, Daß fic eben jene finien fittD, rocldje bei) Den Säften Äe«- 
geiftfjniite hießen, ol)nc Sag man weiter gct>e, unb um ben £egel, in 
weldjem jebe gegebene aljjebtaifcfie €inic Don Dicfcr ©attung ihren 
'JMafc findet, ober um bie 21rt unb SKidjfung, wie fíe in felbcm gleidj? 
fam Derborgen liegt/ fid> Diel befúmmere. SBemjjft l>abe tef) nocí) 
feinen Síutor gefeben, ber DiefeS auSbtúcflidj abgebauDelt bdtti.

«  # % t

2- §• 3 # Dadjte ber (Sadje weiter tiadfj,unt>glaubte nidjt gánj* 
fidj imnuö ju Treiben, wenn id) biefe fíeine algebraifefie £úcfe wie 
immer auSjufúlkn mid) beließe. ©er ©egenftaiiD biefet 2Jbl>anDi 
Jung ift alfo , ju jeigen, erften» wie jebem gegebenen Äegel# 
fd)nitte ber ü>tn jugcl)6rige Äegcl, unb jroeptfnl wie bie Sage Des 
ÄegelfcfjnittcS in feinem .Siegel ju beflimmeu fei). TCieine Sefer werben 
bie ©efiUlyfeit babeii/ unb foDiel Äenntniß bet̂ eometfie, r̂igono* 
wetrie unb Algebra mitbringen, ató @driften Don beriet 5itt etljeifdjcn.

3. §. ’2B*r wellen einige Beobachtungen Doraus fdjicfen,weld)i 
ienSBeg bereiten werben , bas, waénacbfémnit, flátet unbgrúnD* 
iicfjet einfeljen ju fonnen. Crs fepen ( Fig. 1.) A B C uobA D E  
©urebfebnitte jweener gteicben £egel : G A  F  bie 5lci)fe berfelben: 
a d ber ©urebmefler eines girfels, Der betausfdme, wenn ber Äegel 
Durc| a unb d, baS ifl, burct) bie 2ld)fe Dormal gefdmitten wörbe. SWan 
nehme in c einen unbeweglichen ^unft an , um weldjen ficb eine an* 
Deee £inie f  g als um ii>t Zentrum bewegt, ©iefe nenne ich bie $un* 
Damentalad)fe ber Äegelfcbnitte. 3 hr ^ « l a d inner Dem Äegef 
beißt Sie -£)auptad)fe: /  a , was außer Dem Äegel ift, Die Swerdj* 
ad)fe. @0 lange/g Die iitiie a d  Decft, ifi fie Der©urebmeffer, 
ober Die ?<dbfe/ unD folglich fid) felbfl gleich, ©er ^ e il f  a fei



4>on ten Äegelfcfmtffett. 21
bi« 3 wwcbacbfie, unb l)i« unenblid); benn eS läfstfidj oudj bepbem 
{Jwfel n>ie ein ̂ atamtter, fo eine Swerdjadjfebenfen. Beweget man/ 
g aus a gegen A : bei) bet erfien Bewegung fángt fie fogíeid) an, bit 
Sf di fe einet Sllipft ju werben, wie j. S. 1 c 1. Beweget matt fie weiter, 
fi) wtrb fie nod) eine gute Seit lang eine 2ld>fe »erfebiebener Gllipfcn 
fepn, nämltcb fo lange, als fie Die ©eite A  C bes Vegetó bureb* 
fd)iieiben fann. 3 11 einem Siugenblicfe', wo fie mit A  C parafell 
läuft, unb alfo A  Cnicbt mel)t berührt, j. €. in 2 c 2 l)6tt fie aueb 
auf , bie SJcbfe einet Grllipfe ju fepn , unb wirb bie Slcbfe bet â-- 
rabel, folglid) unenblicb. S ic 3werd;ad)fe / a ifi inbeffen aueb im* 
mer weiter gegen A , obet was bas nämficbe ifi, gegen ber ©eite 
A  D  bes Hegels A  D  fgerücft; feist fiebtfie ebenfalls, weil fie mit 
i t  2 eine gerabc £inie ausmaebt, Der ©eite A  D parallel, unb ift 
ti o d; iinenDlici). Üiúcft /  g  nur bas minbefle aus feiner parallelen 
Üii.'btung, fofäbtt jwat bie |)aupta:bfe fort,unenblid) ju fepn : bie 
gwercbad)fe a /  aber wirb enblicb; jnbem fie A  J) ju beruhten an# 
fängt. £ier fangen bann bie £ppetbeln an, beten $auptacbfe 3c?;  
bie3wetcbatbfe/3 ifir, S)od) fieljet man, ba§, wie weiter man/ g ge« 
gen A  rúcft, bie gwerdmebfe f  3 «. fict> immer »erfurje, bis fie enb* 
/icb in A öollig »erfd>winbet. 2BaS wirb aber in biefer 3iid)tung aus 
ber 45anptacbfí? unb was wirb aus ber »origen, foju fagen, lebten 
.gwttbel ? bet ©acben 'Setflänbige fcljen fogleicb ein, bafj ficb bie 
«Öpperbel in einen Triangel »erfebten, unb c A ,  obet was eines ifl, 
fcic 2lcbfe biefeS Triangels werbe. Siíicft c A  ober /  g  übet A  bin» 
aus gegen d , fo werben alfogleitf; neue, unb »on ben »origen ganj 
»etfebiebene ^pperbeln entfieben, unb biefeS fo lange, bis bie Junba« 
mentalacbfe in 4 c 4 mit bet ©eite A  B unb A  E  bet jween Äegel 
parallel ju fielen F5mmt. 9Jun baben wir «ine anbre Parabel: eott 
Da aus giebt es wiebet €llipfen, bis enblid) /  g  abermal a d  beeft 
unb bie 2td;fe obet bet Sutcbmeffet beS »ovigen 3 itf<lS 0 d  wirb.

4. S*
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4. §. Sdunijat bu $unbamentalachfe /  g if>re ÍKeife burch alie 
©atíungcn Der Äcgclfdmitte oollenbet. Sie hatte |‘ic ab« Stationen* 
weife »errichtet. 3m Sirfei t|l fïc auggefahren , fobann fal> fie bût 
£anb bet ! (einem €Uipfen : in ber Parabel war bic erflc (Station ;  
ton ba aus Farn fíe in bie ©egenb ber .Çwerbcln ( wir Finnen fte eben# 
falls bi« îleinern, ober bie ct'flen nennen ) 3 m Triangel tjieft 
fte bie }wei)te Station : nad) biefem bcfuchtc fie bas QSatetfanb bec 
¡grófkrn .Çjppctbeln : bie Dritte Station nahm fie in bet 
großer» Parabel : aus welcher fíe bie grojjern Süipfcn burd)iief, unb 
enblid) im girfcl glúcflid) roicDer nad) #aufe Farn. • 2öas bas wim* 
Dcrlicbfie if l, l>ie(t fte fiel) in beit jwo Parabeln, utibim Triangel nut 
einen Sfugcnblicf auf : ein gleiches würbe fie and) im girFel thun, went) 
voit fíe als eine immer reifenDe Ĵilgecinn annähmen.

f. §. 9M i €efer wirb mir biefe fcherjhaftcn QiuSbtücfc ju gute 
galten. 2öir wollen fogicid; ernflhafter fepn, unb ihmben nämlichen 
2 ücg in ben beFannten algebtaifcl)cn gormcln jeigen, Sie ©leicl;una 
Der Sllipfe ifl : ( 2(lgcbra )

( a —  X ) X*. y" =  a: b. V ■

3 n bem girFcl ifl a =  b, ©ie ?ichfe ( ber ©urchmejjcr ) iff 
Sent parameter gleich. So ifl bann im SirFcí

( a — x)x*,y* =  «: fl.
%  *  *  I  ,  A

Silfo (a  — x ) x =  y1, welches bie ©ieidjung beS gierFefs 
jfl. SJîithin ifl bie einfeitige ©ränje bet Sllipfc Der SirFel. SBicber* 
urn in bcr Sllipfe Fann bie £<Mpt<id)fe immer warfen, alfo Fann
fïc auch uncnblich werben. 2Ucnii fte es ifl/ wanbert fid; bic ©lei*
thuus , . . 1 1 ^  ' '  § 1 r*  &

( a —  X)X; y 2 — a\b,
in bicfe :

. V ËÉ % 8 I  *-• *0 X :

22,
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fcott í>ett $e<}elfd)ttiííettt 2$

oe x ; y* =  00: b, > ■
00 x b — 00 y*
-------------------- div, per o*

\ b  — y*,
w<lá)ti bie ©íeidjung ber ‘JJarabd i|í. Silfo ift &íc an&e# ©ráHje
&et euipfe bit ^atabd.

©ie ©leicfjunc) bcc #i)petí>cl ift:
(a+X ,)X : y1 — a ‘. b *

in voefcfjct a bie 3roetd>ad>fe auémadjí *. in bec ^atabd ift bteftr abrt 
iincnbtiĉ / fo f&tnmt bannbie ©leidjung bet Jpi)ptrbc(fietaué: « x ;

=  00 : b. tnitl)in n>ic obcn : x b = y \  ift bemnad; bie ©rátu
¡e fcetfdbcn abermaí bie jarabe!.

9M)tnen wít bie 3 rocid;ad[>fe bct 4?vpetbd alé o an, fo ftc&í 
¡f)t( ©ícidjiing alfo:

( o + x ) x : y *  =  0: b,
( o  +  x ) x b  =  o y t. 

o x b  +  X2b =  o y \
¥«\t ou’  =  o, unb Ijingegen x 2b alé cine pofíttoe ©c6ge níd&t feo« 
fanti =  o, mufj b notbroenbig audj =  o fepn. gé i|t alfo etn 3eU 
cf>en, &a$m einet£u)pccbd, tvo» =  o, audj notl)»enbicjé=o un# 
folglid) biefe -Swcrbcl ol>ne 3wcccf)acf>fe, unb ofine âramctec fe». 
Cine wunbetlicfie ĵppecbel! cine geometcífcbe ftigut ifr fíe bod): tvic 
wo lien fefien, roaé fie fie cinc ift. €é ftcfit bemnad; bie @leícf>una alfo:

V  (  4 %  •  i - * T  *  ^ 1  I  3 %  t  J "  %  \ / 4  f  %  h  |  •  •  •  • •  '  % %

( o + x ) x : y* = 0 :0 ;
« X + X * !  y*, , *5 '

x*s»*. '•
x : y .

Slué bct íjypetbeí wirb Ijiemit cine $igur, in toeícfjet x 1 y, 
SM ift / in wdcfyet (id; jebe Slbfciffe ju il;tet Omínate pet&ált, roic

jebe
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jeöe anöere ju bet tätigen. 3. Q. es fei) eine SibfcifT« =  x , i(>re £>t* 
öitjate —y, eine anbete 2lbfci|fe = «  : it)te ötbiuate =  x,  fo wird
fet)n: _ . 7 .' _ |

x : y  =  u : x .

weldjeS bie ©leidjung für bie proportionalen $rian<iel i(t, JT̂ iet 1)0/
ben. roit bie jroepte ©ranje bec £i>petbe( ben Triangel.

+ 2  . —
—

Sollte jemanb an bec StärFe bei festen Seweifcs jweifeln, 
bet bebenfe , ba§ in &cr@(eicfcung o x  b +  x 2b — o y 1  bas geiefien 
=  bie (Ölei4)t)ett; in bet ©leiifiungCo+x) x : yi =o*.o aberbae 
Xietfyaltnifs anjeige, fo i|t aller 3'teifd gehoben. ©0# genug, 
#ier ift ein anbret Beweis ; ©as (2$erl)äffni§ bec 2Jbfcijfen uni) 
¿töinaten in ber #i)perbel ift DiefeS : ( 5ilgebta)

y 7  \ X 1  =  (a  +  x ) x : ( a  + tt)w,
« fei> =  0, mitljin

y a ; x * i o + X 1 : 0 + u 2  ♦
=  x 1 : u1 .

y  • x =  X : «♦ ' i t ! •. ,
x : 5 =  « ; z .  wie oben.

§. 1. <23it beobachten fertierS , ba§ bie Jun&ametitafacftfe, ba(T< 
(F ig .  1 .) üon a nad) 1. 2.3. je. gel)t, ben SiSinFcl bei? c immer 
änöere, alfo, baf et QinfangSfpî ig, fobannred)t, unb}ule$f ftumpf 
werbe; ber 29infe( a hingegen mwcrdnbert bleibe: mithin mu§ ber 
2Binfe( c im Anfänge Heiner, einmal gleid), «nb naefigetjenös grof* 
fet als bet SOBinFei a werben, $ragt ftd) , wo jebcs gefd)el>c. 3 cf> 
antworte: in DetiSllipfcn gefcfnedjt Bas <5r|ie: in bet Parabel bas 
Swei)te: unb in Öen 4bt)petbeln Bas ©ritte.

'ißenn bewiefen ¡ff, ba§ ber 3BinFel c bem SSBinFei a in ber 
^atabel gleid) fei), ijates ojjnel)in mit Öen übrigen feine JKid)tigfcit; 

. * öiefel
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biefeS aber bet« i fe ich alfer: t»cc 2SinFeí a iff $fcích betn 3 itiFcl dr
(3  §.) utib weit Die $iinbamentaía;bfc 2 c 2 in bet jarabe! bet 
Seite bes ÄegelS' A C parallel iff f (  3 § ) ijt bec SlSinfel. z e a  
i m  2ßinfel A d  a, alfó atuch bem <2Binfel a, (  geom.)

7 , §. ©in» bie Sßinfef a unb c in bet Parabel gleich , fo fin» 
aud(j bie il)ncn entgegen: gefeitere Seiten bes Triangels a z  c ein ans» 
bet gleich- 9HSenn alfo bet ‘SBinfef c Fleinet iff afs bet SBinfel a, 
n>ie in  beit CüUtpjen gefcf)iel)t, iff auch bie ©eite a r  Fleinet als c 1 ;  
ifl et gr&jjer, iff audj bie il>m entgegen gefegte ©eite gr&§er, weí» 
djeS t>en ^wctbeln juf bmmt„ 2fuS biefet Beobachtung ftnb roit nun 
fcf;on im1 ©tanDe> in einem gegebenen Äeget mit bem Sibfftfnbe A  »on 
a , unb a m t  c bieiagc bet breo Äegclfihnitte jmifchen il>tenQJtán̂
jett ¡u befiitmtff*

*  •  ■ % . /

8.- §- 20eiC in bet ^atabef bet SöJinFei a bem SißinFel c 
gieich iff, wirb auch bet SBinfel 3 bem Sßinfel ^gleich fepn t alfo 
folget (  6.7. §§ ) ba|j> wenn bet '2ümfe(r ben bie âuptachfe beé £e« 
M'-bnittes mit bet ©eite A  B beö Hegels macht r großer i|t als bet
QöinFcl a A d  bes ÄegelS, bet Äegelfchmti- eine Glfipfe fép: finb fíe 
gleich r  iff «  eine ^arabef r iff et fleinet, wirb et eine Ĵ perbel fepn* 
*£)ier fórnien «ir aus einem anbern ©runbe > nämlich aus bem gegeben 
nen 2ßinfe( bes jfegels > unb bem 2ßinfel, ben bie ?lcl)fe bes £egel» 
fchnittes; mit bet ©eite, bes Hegels macht, bie ©attung beffelbett 
wiffen.

€s fei) j.. C?. bet 2Bmfet beS ÄegelS = ^o, unb bie Sich!«

beS ÄcgelfchnitteS macht mit bcv©eite bes Hegels 49, giebt es ftcfj Don 
felbff, ba§ bet Äegelfchnitt eine .jbopetbel fei;; weil aber ihr Unteiv 
fchieö nut i  ©tab iff, welches in beit fleitietn Äegclfchnitten, wie tu

. • " 4:- roana
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t>ann an í>cn ©ottnenuhren, ntcfjf eiel ju fagen t>at, fo wirb íljte 
Swerchachfe nocí) jicmlich groß feijn, folglich wirb fie fon ber ^ara*

■ bd nicht totcf abweichen. 3 ch t>abc biefcS gjrempcí fammt feiner Sínmer# 
funa gefliffentlich fiergrfê t: es giebt ©degenheit ju weiterm íDenfett.

9. §. 3 n bem Äegel a A  A ( Fig. 2.) fei) a b  A ber halbe 
Ngirfd bes fT)lircf)meffcrö a A. E c o  fei; bic )̂auptarf)fc eines Äegel*
fchriíttcs, fo ift E  c eine Slbfeiffe unb b c ihre örbinate. Bewegt
fich E  c o  um c wie immer/ bleibt b c mwercínberlich, £  caber »er*
lángert ober oerfúrjet ftd> Silfo fJmmt es auf it>re Sánge ober Äurje, 
ober was eines i|t, auf bte ©roße beö 9£BinfelS c ober E  an, of>
E  e bie Slbfciffe einer (JUipfe, Parabel, ober #i;perbel fe?, ©ie in 
biefem Salle tmoctanöcrtcörbinatebleibt glcichgiltig, Juwelier ©at* 
iung ber êgdfehnitte man fte befUmnien wolle.

10. §. <2öir hatten bisher feen Äegel als beftanbtg angenonu 
men, unb bic wfdjicbcnen ĥ&nomena, welche burcl) bie Bewegung 
ber gunbamentalachfe in fdbem entfielen, betrachtet. I3ßir wollen 
nun bie Sunbamentalachfe mit utweränberfem 9JiSinfd c t>on c nach E  
wachfcn unb junehmen (affen, unb was ftd; babey ereignet.', beobachten.

<5s fei) (Fig. 3.) SlnfangS bie £ängeber Slbfeiffe =  E c ,  fo 
Ifi ber £cgd a E  A d ,  in welchen fie gel)6rt. 2Bód)fí E  c bis in 1, 
»eránbert fich notbwctibig ber <2Biufei E  a c in ben SBinfel 1 a cr 
»mb entfielt ein neuer Äegel a 1 B e. €in gleiches gefci)id)t, wem» 
E c — wirb 2 c. ba bekommen wir ben Äegel a Cf,  u.f. f. 2Sie 
nun mit oerlängertcr Slbfeiffe E c  ber SCßinEel a immer wacfjft, folg* 
(ich jefct Reiner, fobann gleich/ tmb lefjtenS größer als ber SBinfel c 
werben fann, alfo tteranbert ftch (6 § ) nad; Befdjaffenheit ber @0/ 
che auch bie ©attung beS Äegelfd>nitteS. 9S3ir beobachten anbei?, 
baß bie £inie a A fid) immer berfürje; inbem fíe fefct — a t  nach«
flchenbl =  a f,  u. f. f, wirb» 23 itb fie =  <» c, hat bie Sßeränberuna
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beé Æegcfô il)« ©canje ccreicbcf, in fo »cif, Baß a d i'Sflig »erfcfwinbef, 
unïi î)ie Çfbfciffe c 3 mit t>cr ©cite flcbeé (cètcn Âecjclg aDcùbex* 
tin fémmt, tinî) alfo ben Segel nid>t meljr fcí>ncíDcr» Fatui. §(uc& 
tie vOrDinatc b c vcirb in biefem galle — o ; bcnn roeil b c nid>t nur 
flüiin bie jut ÎJbfciffe E  c gel>5cig« ûebinate ifl, fonbern aud) ju¿ 
gleid) bie Orbinate ber girfcl a d. a e. a f  k. ûuômacfit: torliert fie 
in 3ïûcfftcf)t auf ben gitfel a d ben îlamc unb bie ©telle ber £>r* 
bínate, unb roirb beffen gansent.

11. §. 93leibt bie Eànge ber Slbfriflc E  c (Fig. 4 ,) unb 
»<r3n&ett ftd) nur bec <2Binîel ac E ,  fo baß et roitb j. <£.=ace,
o  c f i t .  in btefern Jalfe ifl eû gegen ben »origen umgefebrt, mimlid) 
l>ier nimmt ber SPSinfei a immec ai», unb a d verlängert ftcf», wie itu 
gleiten bie ûrbinate b c immer ttác&fl. S ic ©rdnjen ftnb a A +  
A  d — a d. 2ßo ebenfalls ber ¿ \  a A  d t>ecfcfin>inbct, nnb a A +  
'jt d bic Êinie a d beeft.

12. §. €in gleidjeé jjefd>iel)f, wenn E  c farnrnt &em *2ï5inPcf ' 
t tmeeränbert ifl; bie £inie « e aber ivácjifl, wie bie 5te Sigtir oljnc» 
J)in fdbfl jeiget.

13. S- biefen fcerfcfriebenen ¿̂tfcn erjïefjt man, tuic 
tiefen ja unjàljligcn ÇSerànbcrungcn forool)l bie Âegclfdmittc felbfl, 
«lé bic ifinen jugel)6cigen Segel unterworfen ftnb. Unb twenn mir bit 
©ad)« reif bebenfen, pnben n>ir, baß eben ber nämliche ÄegelfcDnitf 
01)ne feine ©attung ju ücránbern in »crfdjiebcncn Segeln ^laç babe, 
dlfo jroar, Daß bic Aufgabe: jebem Äegelfcfmitte feinen Segel, unb 
ieflfen Sage in bemfelben anjuweifen, einelunbc|limtnte Aufgabe fco, bai 
Ifl eine fold)«, in welcher eine gevoife ©r&ße roiUfúclid) angenommetj 
n>irö. £>broof)l aber biefc ©rbße in ibrer ©attung fclbfl »erfcfiie# 
ten ifl *» inbent }, SB. bcc ©djeitelroinfel bcé Segelé ; bie Sntfernunjj

S> « " '• . He*
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beé @Ji?itcfé icé fifgdfcfrmftcé ion bem 0d>eircl icé Vegeté: bn 
SBinücl, Den Die 2íd>fc Deé SegcífdjtHtteé mit Der/inen ©citc Dee £e* 
gelé mad>í: Die íinic a c (Fig. t. 2.3.¡c.) unD anDere in f?d> un# 
beftimmte ©r ó lien a\i beftimmet fbnnen angenommen werben: fo feabe 
id) Dorf), unD wie iclj íeicfjt enrafen l&nnte, <tué guten ©rúnDen 
Die ?iiúc a c , alé Die unbcfhmnite ©r&jjc ;ur Síuftófiing erfaßter 2íuf# 
gabe getp.íljkt. 2í3aé nuil Dicfe £imc a c .cigcntüd) fcv>, folí focjleicfr
erfláret ircrDett.

14. §. ©et £cg A A S  F  (Fig. é.) fcp gcfdjnittcn nad;DerÜ\icfi< 
fung Ec.oF,  fo fíeljt jebermann ¡ Dag Der £egelfdjnitt.eine (Jllipfe fcp, 
námlid) Die ftumme finie E b p  F. E  c fei) eine gegebene Slbfciffei 
6 c ihre OtDinate. E  .0 eine anDere Síbfcijfe; p o abre ¡OrDinate. 
@$ncibet man burdj c Den Siegel Dcr2ld)fc perpenDicular, glcicfjer SBeife 
Durd) o, fobcfómmt man Die a b  d a, unD m p nm ,  Deren 
©tircfimcjfer a dt uub m n jrnD. ©ie OrDmatc Der íjllivíe b c ijl 

‘ Denmad) jugleicf) aud) cine OrDinatc Deé girfílé a b da,  unDp o 
ju gleid) cine folc&e m .Sfufefjcn Deé girfclé m p n m. 5hm ijt aué 
Der ©eometrie beíannt t bajj b c Die mittere proportional jroifcfoen a c, 
unD c d , trie aud) p  o jirifc&en m .0, unD o n fct). £é i|t alfo

(i c x c d ~  b £ %
unb n o \ o n = z p o ‘ 

m c ift Dcmnacf) Der cine factor unD e d Der anDere Der Cutantitáí b ck  
m o uní» o n finD i»ie §actoren Der Cluantitát p o2, foíglid) itnD fie 
aurf) ifire 'íl)Ctler. a c ift Daher nicfjté .anteré alé Der tiad) 'SBillfut
angenommene fe ile r ¡jcü CtuaDraté Der Keinem befannten 2íb|ci(]*e, 
unb gletcfjroie jeDe 3at)l Durcf) imjätjlige fleinere 3al>(en / trenn ron 
ganden unD gebrochen Keilern .Die JKeDe i|t, fann gctbeilt trerben: 
affo fann auef) a c un;i\t>ligmal anDcré angenommen trerDen: ifjre 
©ratr,e aber ift b c 1 felb|l; Denn in fold;em Salle »urDe c d — i alt 
tre fleinjie ganje fe ile r trerDen«

--J T  i  - . w*.
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i  ?. §• 3d> fann aíidjt umfiin einige nüéíicfie Sínmerfunjeu 
t)íet einjurfiiíen. €rftené i»et íeidítigFeit iti fcevorftcficnber íBerecfinung 
l)cúbct, folien a c unb .c.d, wenn .eé fití) íl)iw.lájjt, alé ganje Sablea 
ofine 33rud) beftinunet »erben 4 ju .Dem Enbe lann man gleicfi an* 
fangé alie gatr>e fe ile t von b c- futfien (Arithm .), nnb aué fclbcn 
emtn fue a c entáblen. 3 ^  & c.2 cine ’Jivimjal>lc, fo nefinic man wenig#
a c alé ein ganseé an, íer S5cud; bei) c.dmacfit.ofineljinfeine grofji 
©cfiwierigfeit in bet ißeredmung. 2 QCßcnn a c angenommen i|t, 
»irö c d entweber großer, oDcr gleid), ober Fleinet als a c fcijn- 
31 ué Öiefem fielet man fefion votlaujig,  wie bet @fanb bet Slcfife 
í>eé Scgc(fd)ntttcé in jbemÄegel felbft werbe fierauéfommen; benn ift 
.0 c <  alé c d, fo fallt bet punß c biffeité bet 21 cf)fe beé Äcgciss A  
x  y (F ig . 6- )  nnb bie Slcfife beé £cgelfcfinítteé fdjneibei er)t unter 
a  d bie 2ld;fe beéJíegclé. 3fi  a c = c  d,  fofdjneibetjenebiefe inx  

unb folglid) ift a c =  a x  — cd — bc bet £>tbinatc felfeft, SDiefeé 
aber wirb alljeit gefefiefien, wenn man « c =  b c annimmt. 3|r ac, 
>  cd,  fo fällt e jwifd)en x unb d, uní» bie Slcfife bet SUipfe ( ei«
3kid)cé ijt auefi von Den anbetn £cgelfcfinitten ju fagen) fiat bie 2lc&fe 
í>«s Scgelé fefion ober a d biircfifrrujet.

16. §. 9hm maefi fo vielen ,i>odfi wie miclj Mudjt, jut €rläiu 
terung bet @aefie fel)t t*ien(icf;en Sßorbcreitungcit fefireiten wir juc 
$lufl6|ung bet Aufgabe felbft.

' OTit verlangen ju feem €nbe mefit niefit, alé 3too gegebe# 
ne 21bfciffen, unb bie t̂ nen 3ugel;origen Í>rbin<ttín. 2üit 
fiaben niefit vonnótfien, bie ©attung ficé ^egelfd;nitteé, ob eé j. 0. 
eine jarabe! ober .£n)pcrbel fei), .¡u wijfen, t>ie§ giebt bie Stuflófung 
bet Aufgabe felbft, wie w ir,erfaßten werben, 2ßir »ollen alíeé fw 
gleich in einem ptaetifefien Stempel jeigen,

J7. §. Sé wirb gegeben eine Sibfcifi« =5 12/ qq( ifjre ötbui
S t*  £> 3 nat«
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tia te  =  Ç/ o o /  util» ein« anBere 5lbfci(fe =  3 8 / 8 8  fa in m t iljte r £ >rbU  

tia tc  =  9 ,  o o .  «JRan foll a u d ) ol>ne ju  re ifte n , re a ë  eë f û t  fine @ a t*  

tu n g  Ber Ä c g e lf(f)n itti f e p , Bin Stgct, Bit € a g e  Biefet fru m m e n  S tn ie  

In  Bem felben, u n ö fo lg (td ) a u d ) Bie © a itu n g  fu d jen . (Jé  i(l mitt>in ( F i g .  

C . )  E c =  12,00. b c  =  V; oo, £ 0  =  3 8 ,  8 8 .  o p =  9 , 0 0 .

Ç i g u t  tïitB  B it (2i3a t)tt)c it n id )t e rfo rd e rt,  f it Bienet cfyncbm n u r B et 

«JM jantafie, unB (eitet in  Bet 2k rc d )itn n g . 2 ö e i(  Bie © e c itn a lfra c *  

tio n en  ju t  © e n a u ig fe it Ber SSetcd^nungen e o n  Biefet ? ir t  febt t>ie(e< 

b e p tta g e n ,  fo b ab e id> fie n id jt tuesioffen rooüeti/ a u s  Biefet Urfac&e ge« 

b r a u e t  td> m id ) au<$ öurcf)get)cns B tt £ o g a n tt)m e n . SD? a u  beftunm e 

le tn n a d )

N . i .  Bie £inie <* c. j .  58. = 4 , 0 0  unB fuc^e

c d  - &  ;!* I W
b C =  { , 0 0  =  2. 6 q 8 97.

--------------mit % mift.
b c* =  f .39794* 

i i v .  ff littl  C =  4/OQ =  2«60206.
ÇÎlfoijî erf = 6 / 2f =  2,79^88.

0C =  4OO.
+  crf =  62^,

0 d — 1025«
i  ö i/r :  5 12. =  ¿1X4

F .  2 .  fud^c bic tin i«  o , © e r  A  a  £  c ift p ro p o rö o ita l

I m  A  ** £ 0 .  fü g e :

2ßic £ c =  1200= 3.07918# 
ju a c =  400 =  2.60205*

5(lfo £0 =  3888= ?. 58972,
6.19178,

JU ffl 0 =  1256 — 3« 11360,

/  •• • T  - - 'H ü r
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If. 3. ?Man fudje o ». S a  p o bi< mitfere Proportional jwú 
fdjen tnounb o u if i,  (i3 .§ .) fotáft fiá)o n alfo fínUen;

o p  900 =  2. 9 f 4 2 4.
— ’ —  mit 2 mt&

op1 =  $.90848»
dív. mií =  11 260»

■ ■ ■ ■ ■■
SJífo o » =  625 =  2*795 8 8.

mo=. 1296* 
+  625,

»  ■ ■ ■ ■  — 
n n — 1921,

fo fceFSmtuí

SBeil
unb fclbcr gleid;fam bin 2iuöfd)lag bct ganjen 33ere<$ntm¿ 

giebt: wollen wie ílju jum Unterfcfciebe Der anbern A  A  Öen £aupt* 
tviangel nennen.

%  * i  ^  ,  i  * 3 "  “  *  • v  .  y   ̂ 1  1

N. 3 n biefem 4baupfítianael banti fann man wiffen i bit
Seite c o ober bie $i>potemife. 2 Sie Seite o q, unö fobann burd) 
fcie ĉigonometrie feine 2Qinfcl; bie .fpwoíenufc wicb alfo gefunben:

£0 =  3888. ,

E c — 1200. ’
Sie #ppotrunfe c o =  2688.

S ie  Seite o q lágt fíd£> ¡wat atljeit fmí>eti; íod) wei( ter £aupt A  
m perfcf>iet)enen ^áílen aud) in feiner Cage perfdjieben i|í, fo ift bie ?tct 
tíjn ¡u beftimmen nid)t alljeit bie tiámlid>e. <2ßenn man fiel) bie Caí« 
¡>er v£auptad)fe aué bem, wag man bereité Pon felber burd; bie 551* 
ledjnung weié, in einem Äegel (Fig. 6.) beplättftg jeiefjnet, giebt 
fidj bie Sßefttmmung tier Seite o q eon felbfi. Sn gegenwärtigem
(Stempelijta 0 =  400fleiner alái a d z = .ax =  f i 2  ( »  ih u iu s§)

rot>
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mithin fällt mtdj Dct pmnft q }ttif3jen ns uni) jy  «nb qy  ift CK
a x  —  a c  =  i \ 2  —  400 — II2V

y 0 — y n  —  o t i  — i  mn  —  0  Hi­

rn B abcr ifl ( n .  3 . )  =  i ^ z r .  3 b r e  Jgmifte =  9 6  t .  0  u  ift =  6 2 f  , flifo

tfitjn —  o »  =  9 6 i —  6 2 5  =  3 3 6 — yo.  (E é iftD e m n a d j?  0 , tfic  Die

feebfte S ig u r  fctbfl je ig t , = q y  +  y 0 =  1 1 2 +  3 3 6 =  4 4 8 .  S tu f 

fblebe 2l t t  ro itö  irr unferm  g a lle  Die @ eite  q 0 beftim m et. S U e r Diele 

ejBcife fie ju  fueren vvolji e in fte b t, fa n n . ftd) in ariöem  f ü lle n  

«ueb lcid)£ bclfeiT. S i e  nacbföm m enD en S jrem pct roerDen Die @ a * ; 

cbe noef) m ebr beleuchten.

N. 6. &  finö mtfbitt in Dem $aupt A . Die ôpotenufe c o* 
a688,un&Die@eitCi0 =  448-befannt» SOianfuebtmitDielenDcrt

SBtoM c* . -A g l  S
e 0 — 2 6 8 8  =  3 , 4 2 9 4 2 -

Sin. totus =  iO i— — — » ..
. 5 0 = 4 4 8  =  2 . 6 5 1 2 7 -

•  •

© e r  S B in fe f c =  9 ° .  3 5 ' .  3 9 " ,  =  9 - 2 2 1 8 5 .  

© e r  ‘S B in fet o  =  8 0 .  2 4 .  2 1 -

<2ßinfel o Deé -öaupt A  ift gleicfi Den* '2Binf<C
A £

A
=  4 0 0 .  2 .  Sie @eite E c  =  1 2 0 0 ,  unD 3 .  Den eben je$t gefun# 
Denen 2SmFel a c E =  8o°» 2 4 ' .  2 t " .  £0 Iciffen ßd> alfö  Die übrigen. 
SBinfel- fatmtit Der ©eite E  a beftimmen,

jE  C =  1 2C O . ’ .

4- a C —  400. \

Slifo 1 6 0 0 .  Die @ u m m c S et 6cp&eti 

E c  —  a c =  8 0 0  Der U ntetfdjieö fcerfcibetv

SOßeil Da SSßmfel a c ¿ =  80% 24V 21"* fo i(l í>¡e @uitv
mc
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tnc&er tm&efannfcit SBiuFel =99°.  3í'- 39'V Di« í>albe ©utnme bct>
fctbcn = 49°- 47'* 49"* '

1600 =  3.20413. ( T r ig ,)
8 0 0 = 2 . 9 0 3 0 9 .

T a n g . 4 9 * .  4 7 ' .  4 9 " . =  1 0 .0 7 3 0 ? .

1 2 . 9 7 6 1 4 .

T a n g .  beé íjalbcn U n t. 9 . 7720%. =  3 0 ’ . 3 6 ' .  3 0 " ,

tO litbin ift í>er gtSfjre 2 BinFeI =  E  ac =  80o. 2 4 ' .  1 9 " .

unb bet Fícinete =  »  £  c =  1 9 .  n .  1 9 ,

1  '  .

N . 8 .  © ud)C  (efjtlid) bíc 0 ’e¡fc E  a.
< E a c — 8 o * . 2 4 ' .  1 9 " .  =  9 .  9 9 3 8 7 .

E c  — 1 2 0 0 .  = 3 . 0 7 9 1 8 *

S i n ,  <  a c E  =  8 0 . 2 4 .  2 1 .  =  9 .  9 9 3 8 7 .

E  a — 1 2 0 0  =  3 .  0 7 9 1 8 .

51 (fo i |t  Me Cseite í 1 a  =  bcr © e ife  E c ,  roie ¡ngíeicfjeft atídj 

t e t '2BínFel a bem í2BinFel c gfeicf) i ( l , Dcc Untcrfc^icb con 2 "  f& m m t 

o t)n e l)in n id )tin  Síetfacftfting. SD?an ficljct betunad; ( § 6 & y ) ,

I k  SBercdjnung felbft Die © a tfu n g  be$ getjebenen ^e g e lfd jn itte á  

t>errotV>e, fi>. roie fie Ijtcc f a g t , b a g  unfet áfegelfdjnitt cine p a *  

ra b e l fe p , dcffen ^e.gel tm  © d^eitelm iiiFel =  1 9 o. .1 1 '.  1 9 " ;  beitn in  

b e t p a r a b e l  i j l  ti o t!) roeriC ia bet JB itiFel E  =  betn 2 BinFef A. tleber* 

b u s  t>abct ií)r í)ie Sage bet 2íd)fe biefet p a t a b e f ; in&ein fíe bem "JCtn* 

f e l  a E c  gíeid) ifl: foígíuí) macf;( bie 2l .^ f e  m if bet © c ite  A  a b es 

V e g e tó  cinen l3i$mFeí =  1 9 o,  u ' .  1 9 " ,  m ib bleibt nicles m eljt u b ti&  

ató baf? ro it

N . 9 .  © í e g n tfc tm in g  6eé ©íljeííefé &eé $eáelfd> niW $ t?otl 

b e m  0 d>eitel beé £ egelé =  b et £inie A E  fudjcn.

Sin. < a A d  =  1 9 o. n ' ,  1 9 "  =  9 .  * 1 6 7 9 *  % ,

( n  1 J a d =  1 0 2 ?  =  3 ,  0 1 0 7 2 ,

%. Vr ‘
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Sin. <  A d  a =  8o. 24. 1 9 = 9 ^ 9 9  387*

j  13.004^9-
A  a =  307?. =  3. 48780.

—‘ E  a — 1200.
%  ^__  r ,  .

A  E  — 1S7Î*

N. la  *201(1 man fidj einen fiaren ^Begriff t>on tiefer gan* 
jen Operation maceen, fo jeiĉ ne man (Fig.n.) Tab.2. Ben Segel B A  
C, Befen 0  dv itc Irernfel =  19*. 11'. 19". man fefce ten A  in 
£187* ĥetíe cines beliebigen Sftoaíftabrt, uní» ;tcf>< in E  tiñe rime 
E c , redet* mit A C  parallel lauft/ ober reaë eines irt, reelle mit 
AB einen ^Brnfel =  190-  ir'- 19'' mad)t, fo ift fit öte 2ld)fe . 
tsrr patabeL Ŝ an macfie £ a =  1 aco, unB jicbe .0 ¿Bet 21ch{e 
Be# jKcjiel* p«penBtcular, fo reirBfieBic flemtre 5lbfcnfe E c  fe(b|i 
abfctweiBen. SPîan matfce£ 0 =  3888/ unB jiebeöurch Ben punfr o $u 
a d Bit patalkl m n. üus c (affe man auf a  » eine pcrpenBieular c q 
fallen :t. uni wenn man Btt oerfchieBenen €m#n, JBit reit ebtn Burcf) 
Bit ^rtimuna aefunBen baben, ont Btefen im Düte wtaletcfert, be« 
fenBtri retnn 'etber reuí arôter? ift ; fo reirB man eme vSartuna ton

libetfemmaj, Bat Bte Ovxtanon nebty fco. ëmen genau« 
ttn 5?ctc<í5 über recrían reír reeuet im ten ñnBen. 25ir recLítn nod) 
jreep €rempd ren itn  pro onBtm ©axtunatn B«r £<gdj$aitft bet# 
ft«n ; Becfr Btt 5?e«d*nura fo fur, ĵ ammenjiebai, H i t i e!?ne unvtu 
jLSnifcdb ju im i«  médub n*.

18. §. Çift9 {Ftg,6 ) £ { = 7 , 66o .b c = 9 , 64c. £  0 =  
11# CCC. O f  =  10, 755- a i  =  Or S4&

X. I.  k £ — 9640 =  5. 9S4O7.
t  C* =  7. g o S ii.

Ä T . BÉt »  C =  9S4S =  3 .W 3 H .

t d =  9437 =  ?-?~4Sq-
• £*• Ci»= ¿¡* =  S ,
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N . 2 .  (S u d )«  Die £inie m o.
E c  =  7660 =  3.88422.
« 0  =  9848 = 3 .  99334.

_ ^  ~  *
£ 0 = 1 2 0 0 0 = 4 .0 79 1 8 .

8.072^2.

« 0  =  1*428 =  4.18830,

i f .  3 .  © u ch e o  » .

0 p  =  i»7fV  = 4 .0 316 0 .
—----------------- 2  ntuft.

0 p s =  8. 06320. 

d i t ,  m it w 0 =  15428 = 4 .18 8 30 . 
o n t z  749g =  3.87490.

+  m o  =  i  ^428.

m n =  2 2 9 2 6 .

N, 4. un&
E  0 =  1 2 0 0 0 *

—  E c  — 7660.

C O —  4 3 4 0 .

' a d  —  1928?.
i  a d =  9642 =  a X,

a c =  9848,

$ < r  feljen w i r ,  Dafj a  c >  i ( î a ( i | « d  =  f l X ,  a  (fu flUff b i t  

^ J u n F t  c  jenfeité Der 21 cf) fe /í x i j  ¡roifc()cn x  utiD d,  e ttro n n  rote irt 

b « t 7  $ i g w .  © erg leich en  bi)potl)etifcf)c g ig u re n  Dienen, w ie ich bu 
re ité  im  1 7  § g e n ie ß e t 1?a b c , fctjt g u t ,  oljne Daf? fie in allen n>a(jt 

ferçn ï w rfe n , ja  cë nicf>t ein m al alé von o h n g efá h t fei)n F&nnen, gleicf> 

fa m  Die «Ç)anD in fernerer B erech n u n g  ju  leiten. SOîan foil Dann in 

Der 7  f t if lu r , roeld>e jetjt j ia t t  Der 6  ang en o m m en roirD , q 0 fitiD en,

uní) fie l)«  fo gleich,  tr a ö  m a n  ju  tlju n  h a t ;  Detm Die § ig u r >«>9t«

■; ns ? g * - &aÊ
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frtg q o =  fc>mn —  m y ( = i  m n) — tjq ( = x c )  — o* 
eX  aber — x d — a c  —  aX.

ifi öemnacfj »»»C »• 3. =  22926,
% m n —  11463 — n  y.

ac =  9848.

© u m m e  =  1 9 19 7 .  biefe jiejje a b

toon mti  =  2 2 9 2 6 .  

ö(fo ifi q 0 =  3 7 5 9 .

N . 6 .  3 n  bem £ a u p t  A  fucf;< ben 2 C in fc ( c.

*  0  =  4 3 4 0  =  3 . 6 3 7 4 8 .

Ä .  =  1 0 . -----------------

* 0  =  3 7 5 9  = 3 . ^ 7 5 0 7 .

<  c =  6 0 ’ =  9 .  9 3 7 5 9 *

< 0 =  30° =  <  a c E  DcS A  ^ * c»

N. 7. ©uefte in feem £\ E  a c bit ‘äßinfeO
E  c =  7 6 6 0 .

+ o c =  9 8 4 8 .

öie © u m m e  b ei © e ite n  =  1 7 * 0 8 .

3hr Utttetfcfoeb =  2188._______
<  c — 30°. ~ r r ~ j g m  *  i# J |' i

S i e  © u m m e  b e t ju  fuefjenben 'S ö ü ifc i = s 1 5 0 * .  bie h alb e 

© u m m e  =  7 5 0 .

17*08 =  4* 2432J 1 :
ä j 8 8  =  j .  3 4 0 0 4

a X =9642*
</?*

«öbite biefe brep. ?8.

Tang



»oit Seit ajr
Tang. < <  =  75° =  io . 7̂194*

1 3 . 9 1 1 9 8 .

U nfcrfchieb =  2<¡° =  9 .  6 6 8 7 * ,

Silfo ifl bit 'SCBiitfcí a Ec =  t o o * .

uní) E a c =  5c*.
----------------------- a inufí*

ict SBinfeí a »nb d — ico. 
fof<j(id) bet 9£E3inPeí A =  80*

N.  8 .  @ uche auch Die © c ite  E  a.
Sin. <. a  =  ?o* =  9 .  8 8 4 2 5 .

E c zz 7660 =  3, 88422*
<  c zz 3 0 o =  9« 69897,

13. 8̂319.

E a  — f o o o  =  3 . 6 9 8 9 4 .
% 0

M.9* @ud)e A E . 3m A A a d.ifi
Sin. <  A  ■=. 8 0 o =  9 .  9 9 3 3 5 *

1 9 2 8 5  =  4* 2 8 5 2 1 *

Sin* < =  f0 =  9.8842^

14.16946*
A  a z i  1 5 0 0 0  =  4 . 1 7 6 1 1 *  

E a=. <¡000.

A  E  — 1 0 0 0 0 .

I  . 'V

SBeim 8o* m<t¿
djet, unb in bet Entfernung Don feJbcm =  ico, co bie 2icf)fe bei 
Äecjeifchnittes bergeftait ;ieljet, bafj fte mit ber^itiebei Äcgetö A B
iitjco 3ß*nfei =  1009 macht, fo hat man, was man jefucht, unb weil 

iv  - (£3 *c»
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Der 2 B¡r.fí( E  a c =  f o 0 gró§ et ifl afé Der SBinFeí E  c a =  3 0 * ,  

uní) ingfeichen E c  grófjer a i»  E a,  fo lg e t/  (  §. 6 &  7 )  Da|? tie fe t £t* 
gelfchniíí eine (Sífipfe fep. SDían Fann anbei)/ w ie » . 1 0  »origen $ 
angejeigf w o rb en  / ben 9îi§ Der g a n je n  B erech n u n g  m a c h e n , in fefbem 

neben an b ern  auch bie <fbauptacf)fe Der Slfipfe ftnD en, unb ft cf) wegen 
b et 3vicfttigfcit b et B erech n u n g  fefbfr ú b etjcu g en .

9  m

19. §• S a  bie .Çwetbein bie meifïe 33erfcf)icDcn!)cít unfet 
fïcf) unb in ihrer ©attung haben Fhnnen/ wie aus Dem 3 unb 4  § tx* 
helft ; fo wolfen wir auch v»on bfefen ein unb anDeré Bepfpief herfehen, 
unD uñé eben Der »origen Äurje beDienen. SWan wirD in fefben befon* 
Deré wegen Berechnung Deé $aupt A  Den UntcrfcfjicD eon Den an* 
Dem Äegdfchmiten ju bemcrFcn haben. Sie gegebenen @àçe finb 
Demnach Die Slbfciflfe £  c =  8. 3 hte OrDinate b c =  6. Sie jweptt 
Sfbfeiffc £ 0  =  22. 3 hte£>rDinatej> 0 =  if .  a c =  5. 2ßirwoffcn 
inDeffen annchmett/ ba§ (Fig. 8) Der Äegel m A n Der 2JBaf>tC/unb 
Die Sichfe E c o  in ihrer wahren Sage fep.

<2Benn a  c =  5 , unb Z? =  3 6 , fo ifl c r f = 7 ,  20, uni) ad 
=  12, a o # i  a d  =  6, 1 0 ,  fudjc aifo  m 0 :

E  c =  8 / 0 0  =  2 . 9 0 3 0 9 ,  

a c =  5 ,  o o  =  2 .  6 9 8 9 7 ,

E o  =  2 2 , 0 0  =  3* 3 4 2 4 2 ,

6 ,  0 4 1 3 9 ,

m o  =  13,75 =  3.13830-

p o2— 2 2 5 0 0  = 4 .  3 5 2 1 8 *

\ d it .mitwo =  1375 =  3*13830,
o n =  1 6 , 3 6 =  1 , 2 1 3 8 8

+  fn o =  I 3 / 7T-
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d =  a X =  610. 
a c — 5 0 0 *

*

C X  -  I IO.

SGeil a% >  a c : fof¿3t jBLe 2íi;febeé £eflelfc&niíteé £co
jroifd&en a  uiiD x .

i  mn =: ifo?,. 
0  »  =  1 6 3 6 .

® ( i o b > | w « 7 muß fcjw o i)fft 2ld)fc ¡roifdicn «  
tinb y -falten, unö alfo Jbit Sícl;fc beé Scgelfcljmtfeé, £>tc 2{d;fe bei 

êgelé aucf) im  fünfte o nod> nicftt butdjfdwei&cn.

“Diactj Der 8 fiigut, bie reír j>pr $&ii>en ftaben, iflfíar unt>
J i c ^ t b a t ,  Í?í3§ o q — mfí  —  m q ;

m % aber =  m y —  c x  fep.

™y — ifoj,
_c % — no.
m q =  i w ,

S é  ift a b e r  un o =  * 3 7 $,  folglidj flein er afé m q.
Silfo m ufj j&er ^ u n f t  o  nicfjt jroifcften q unb y fonbertt jro ú  

fcfjen m unö q fa lle n , uní) bie Sfdjfe öcö .ftegelfdjnitteí bioergirtt> oit 

ö er Sícíjfe beé £ e g e lé , etroann rote F i g . 9 .  S í ad ) öiefer ö a n n  ifl oq  
ju  befhm m en. I2 ß i t  feften a b e r  a lfo g (c id ),  tia$oq = m y — q y
( = c x )  —  m o . =  i f o *  —  ( 1 1 0  + 1 3 7 ? )  .=  o ,  2 0  fetj. 3 $  

tiefen  $ a l l  u m |ta n Ö lid x t  a b g e fta n ö c lt, tljeilé ju  ¡eig en , roie in a n ö e rn

¿t>n(ic^cn frS llen  ju  »erfahren f e p , t i t i l é  a b e rm a l ¡u beroeifen, b a f ,

w e n n  m a n  aueft bie © a ttu n g  beé £cgelf;t>nitteé a n f a n g s  n id )t m üßte/

i)tefe SSerec& nungéart unum gänglich a u f  -ten m inbeften V o r f a l l  u n i  

fe lb fl leite.
Mb* - w  a *

Sé fattn bemnadj ( Fig. 9, ) in bem £aupt & o c q b t t  
SJBinfel c jefunben roerben:

£ 0
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E  0 =  2000* '
— E e  =  8oo, % * / ,

/  C  0  =  I 4 0 0 #
----------- ■ - -  -------------------------------  • ■ ■ -

c £ 0  =  140011:5.14612.
Æ .  =  1 0 . ------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------

0 2  =  0 , 2 0 = 1 . 3 0 1 0 3 « -

' ^ , ; * <  c =  4 g '  6 " =  8 . 1 5 4 9 1 *
I ,. f#f

«Ç>ter ccgicbt fief) Die 2intncthmg, baÇ, ba ber 2 GinEef c f» 
ffein, bie £age bec 2fc!)fe bec .Çwetbcl mit bec Sidjfe beë .Rcgeli* fafï 
pacatfet (aufe, uni) alfa ftcf> Sec galf creignen fonne, ba§ 0 q mit bem 
•ganjen .Ç)aupt A  becfcftrembe *, roeldjeé aber nue ht ber .Ç>upccbef,  
«ni übec bas our> iv-cnn bie jroo 21 cf>fc11 pacalfef ftnb, gefd)icbt. Sa* 
bec, »«nti man ben <£eget nicbt gac geitau teftimmeu tuollfe, fônntc 
tnan bie jwo 2ld)fen afê tnitflid) pacaUet annel)raen: m  bie 95e# 
tedjiumg tveit leicl)tcï unb fucjec abfaufen roücbe, voie roir im m\ei>(îei» 
§ feben roevbctu Snbeffêri roollcn tvir bod; bie gesenrodetige Slufgabe 
t»6Uig «uéttwei>cn. Sec 2 Ümfei c ira ii>aupt A  >ft affo =  4 9 ' .  6 " .  

-00 lan.gec 0 jenfeitë bec ^ecpcnbicufoc c q  fief/ voie in ben jwep 
toegebenben (frempefn flejeftab, ronc bec 2 GinFe( c 0 q =  bem £om* 
pfement bcë ‘'USmfetë q c 0 a.!(jeif baé SOîaaS beë SBinfctè E  c a : ba 
«bec biet bie Situe c 0 bie 'JJecpetibiailac pa(jict fuît, unb bec QBinÊel 
E c  a nuurael)t cm flumpfec 2 Bmiel ift, i|î aud) baé 33îaai beflelben 
feinibœ t>ewicafetîfgĉ en(re!>snbetr l2 Ginfei 0 c x =  90° +  o c q = 9 0 ° .  
49'. 6". Siefcc §aff gfaube ici)/ ni ad) t, bajj biefeé beitte (Eccttipci 
mci)t füc Cie lange 2 Get»e 1>iec ftebe. ïOîan fïet)t r voie fief) bic §iülfe 
«banûecn / unb teie («bem ju bcgegnctt fet>. S a  roic mm im A  a c E  
#c =  ioo, unb E c  — 800 mit bem bon benfefben cingefdjlojjenen fhtm*

•  * ■> , ^ .w a  ̂ f  — y  w * C i  * f  V

pfen 2 C in fe l =  9 0 ° .  4 9 ' .  6 "  b a b e n , fontten TOiï roie o b e n , bie ü tv

tî en ÏÏSinFel fammt bcç ©cite E  a fin ben ;
ac>  ̂ , N ' *

t V : ̂  ̂ 1 r ... / * ->• * i %  ̂ ;
%

t  ̂  ̂ -1

#  V  • 1  %  ^  t  k ^  #



»ort fee» áíegelfdjttittett. 41
W * •

ßc =  500,
Ec  =  800.

Die (Summe =  1300.
Der Unterfcbieb =  3 0 0 .

>ie ©ummcDer unbefangen QDBinfci =  89̂ - io\ 54''.
Die l)ü(be @umme =44» 35. 27. 

1300= 3. 11394*
300=2. 47712#

Tang.44*. 27^=9. 99379*
12.47091*

fccr l>a(be U n t. =  1 2 ° .  4 9 ' = 9 . 3 5  6 9 7 .

3 ft a lfo  Der SB infcí Ecic =  5 7 o. 24 '«  2 7 ” * 

«nD Der 2 ß i n f c ( a  E c =  3 1 .  4 6 .  27*.

S in . <  a  =  9 .  9 2 5 5 7 .

E  c =  2* 9 0 3 0 9 *

Sin, <  c =  9 . 9 9 9 9 5 .

12.90304.
£«=949=2.97747.

<  a =  ?7°. 24'. 27"
■"2

II4. 48. 54.
65. 11. 6 — < à A d.

• %

Sin. < ^ = 6 5 .  II . 6» =  9. 95792.
a d =z 1220 =  3. 08635.

Sin, <  a = 5 7 .  24.27. =  9. 92557.
• V { \ • * ~ »

............. 13* 01192.
- — —

A  a =  1 1 3 5  =  3 .  0 5 4 0 0 .

E  a —  Q49.
— ^ ^  -1  *  .  - —  •

J l E  =  1 8 3 ,S S «
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íDer íícücI bann, in t>em biífe^OPfrtef finbet, t>at im 

© djriídiriilFd 6?°. t i'-  6 ", Dic @cJifitdn finí» 183 üxrile entf«* 
tier, uní» í)ic 9íeigung ber ^)ppcrbel cjegcn fcic @eitc i>cá £ cq( 1 $ A E  
i|t 31 46'. 27".

20. §. 3cbc JpDPcrbcl in tcrficaler Sage, tiím(id) alfo, bajj 
il)rc 21$ fe mit bct 2ld>fc bcé Vegeté parallcl Itebe, in bcn £<gd ju 
bringen, Fatin auf nadrfol.genbc 2írt gcfct>cl>cn. 2Btt ncljmcn bic »0* 
rige -fjnpctbcl jum Gvcmpcl, in tvdcftcr E c  —  800. c b =  600. E  o 
=  2200. o f  =  i^oo, unb a c  —  500. fkt)t F ig .10.) 
E  o bie 2td>fe bet Jpijpcrbcl mit A  x  y paratfd, fo roitb bcc / ^ E a c  
re<$ttmnF(t$t fei>n, in n>eld)em a c unb E c  bcEanntñnb. @ud)ebit

Y  ^  ^  m k __________

SBinfel a  unb E ,  me aud) t>ic @eíte a  E.

E  c =  800 =  2. 90309*
a  c =  500 =  2. 69897-

R .  —  io.------------

Tang. <  £ =  32o —  1 20" =  9. 79*88-
; <  a  =  57^ 9* 40.

S in . < a  =  9. 92839. 
' . E  c =  2.90309. 

R .  — 10.--------

a E z i  944 =  2. 97470*

a d =  iaao rote oben § 19*
Ser 'íBinfeí £ =  bem QOBinfcí a A x ,  mitfyin fclbcn 

pcít ¿jenommen, mad)t ben <2BtnFcí a A  d  au$ =  64° — * 40"*
Sin, <  a Ad — 64o — ' 4 3 "  =  9. 9*366.

a d —  1220 — 3.08635.

S in.
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S in . < A a  d =  5 7 .  5 9 .  4 0  =  9 .  9 * 8 3 9 .

13. 01474.
A d  =  A  a =  i t j i  =  3. 06108.

A a  — 11 i 1'
a E  — 944'

A ß  =  2 0 7 .  '

fllfo  ill Dec (g c h e itd ro in fe l Öcö Ä e g e lS  =  6 4 °  — ' 4 0 " .  uni) 

£  Die (in tfe tn u n g  Der (S ch eitel =  2 0 7 .

21. § . © ie fe  S age Der # i)p c rb e (u  h a t tie f  ähnliche^ m it Den 

P a r a b e l n ;  Denn n>ie hier Der ^ a ra lle lifm u S  jtvifchen Den 2icf*fcn o b ­

w a lte t  ,  a lfo  b a t ec in Den P a r a b e ln  jroifcften Der 5ic(;fe D erfelbcn, 

unD Der einen 0 eite De* Regelt* f ta tt . @8 lä g t ftci) hiem it Diefe B e *  

rechnmigtSim aud> in  Den P a r a b e ln  anroenD cit; w enn m a n  e in m al 

» e i$r D a$ Der Ä e g clfc b n itt Don Dicfcr © a ttu n g  i |h  S e fjro e g c n  m ir 

(ie im  18 $  noch nicht gebrauchen F o n n ten , Da w ir a u ö  Den Dort ge* 

gebetien @ i^ e t t  »orfciuftg nocf) nicht » u f jte n , ju  tr a g  fu r einer © a t*  

tun? Der jv eg elfch nittcfteg eb b re. 2 ß i r  w ollen obiges (J;em pe( ( 1 7 6 )  

bei)bcl)aiten,  utiD in  fclbcm  g eg en w ä rtig e B e re c h n u n g ö a rt jeigen.
r. 1

a a .  § . F i g .  1 1 .  fei) E c  — 1 2 0 0 .  a c  — 4 0 0 .  2 B eil in Der 
P a r a b e l  Ec  cidjeit E n  gleich ift ( 7 § ) /  fo haben roir in Dem A  a Ec  
fcic brei; bcfatm ten S e i t e n ,  a u s  t»e(cf;en fiel; Sie S ß iu f c l

fm ben lafietu

1 1 0 0 =  3* 0791&.
1600 =  3. *0412*

#ao =  rt. 90309.
6*  107x1*

— ________________________________  /
Der Unfcrfchtcb Der @egmenten= 3. 02803 =  1067

5  a i ’ o«.



4+
I£00*
1067,

*33*
66j* — 66, 

4000 =  3. 60206.
Ä .  =  10.— —

66 f n: 2. S2282.

9°« 34'* ia "  =  9. 22076. 
< a  =  < c =  <rf=8 o 0.a^# 48"*

2 roufr.
<  a +  <  c =  160* f r .  36.

< £ = z<A — 19. 8. 24.
< ^ =  19.8.24. ^ 9 0 1570 .

fl d ( §  1 7 . n 1 .) =  102? =  3. 01072,
<  a =  80, 2 f. 48 =  9. 99388.

13. 00460.

A d =  A a — 3083 =  3. 48890.
£  a z= i2oo.

V A E — 1883.
C i ctgicbt ficf) jroac jroifcften biefet uttfe öett im 17 § g<macft* 

len SBcrectjnung einiger Untcrfcftieö, welcher abet nicfjt mctFlid), uni 
burcl) genauere 2inrocnbung mebrer ©ecimaitbciie w. (eici;t gehoben 
werben Faun, unb alfo in Feine Betrachtung Fommt.

# -  • .  •  ' - ¥  - 4

9  •  . # .

23. §. <2Bic baben im 16 § juni ©runbe angefefet, baf? man 
jut 2iuf?6fung unfter Aufgabe jroat md)t bie ©attung beö ÄegeU 
fdjuiiteö, bod> abet jroo 2(bfeiffen fammt il)ten örbinaten voiffen muffe, 
©iebt man nun anftaft bet 2ibfci|fen, unb ötbinaten anbre ©ata, 
fo folgt, ba§ f wenn bie Aufgabe nicht auef)in biefem ©tiicFe foll im» 
beftimmt ausfaUen, man notbwenbig foiefte unö fo »ieie l>abcn muffe,

als '



«Iß etflecfliclj fTnb, mittelft felber Die Sibfeiffen unb £>rbinaten ju fitu 
Öen. Söclcjje aber, uni» rote viele folcfte.S)ata ju tem Enbeerfor* 
fcett werben, let>rt bie Algebra, auf vt*e(dj>c rote uni fol)in beneben. 
Einen eitrigen $all, weil felber in algebraifcften @cljviftcn nidjtüber.' 
all porfomnit, »vollen wie bebanbeln, natnlic!) wenn eine Wciffe, 
i()ie £>ti>inafe, unb eine jroeyte Sibfeijfc, &ocf> oljne Ocömafe, ober 
eine jtvepte örbinafe ol)ne ?(bfciffe gegeben fTnb, roie bie sroepte O u  
binate ober Sibfcijfe ju ftnbcn fep.

24. §. 35a eine ?ibfeijfe unb £>rbinafe ju alleu ©atfungen 
bet iiege(fcl)nitte, ja fo gar jum gitfel, unb 511 proportionalen Triangeln 
flieicftgiltig ift • nwfj por allem bie ©attung &eß £egelfci;nitteß beftimmet 
fei)n ; in ben Ellipfen unö 4pt>perbc(n wirb ubevbaö ju enblic&er Be* 
flimtnung eineß 3nt»ipii>ui in feiner ©attnng entroeöerß Die ?lcl)fe, ober 
t»er Parameter als gegeben erforbert, Sllleß nacl; ?liißroeifung foU 
genbet § §. . . ' ’

2? §. Cß fet) in einer Parabel gegeben, bie ?ibfeiffe= x , il)te 
Dtbinate =  y, unb öie jmepie 2lbfeiffe =  •»: eß foll iftre örbinate 
=■ t gefüllten roerben,

5iufl5fung.
f  _ y2\ z 2 =  x : u. (Algebra)

y - U —  2:JX.
y 1 11 — Z 2.

X
V y 1u — z ,

■ ■

X
26. §. Eß finb in ber Parabel gegeben bie Jibfeiffe x , bii 

Orbinate y, unb bie örbinatc z,  man foll iljte 5fbfeiffe« finben. .

fe i - 5 3 2(uf>



4 6  Sí&íian&ltms

Síuflófung.
«/2: z* = ; X u.

\

y 2U — z 2X. 
U =  Z2X

y*
27. §* 3« einer Cllipfe finí» gegeben x  tin& tote aud) «  

(cmtittt fcet 2ícf)fe a : roirD gefucf;t z.
Sfuflófung..

í/z: *a =-  (a — x ) x :  (a- 1 s ?

- a X —X 2 * a u •—n2\
a « ÿ* —-í¿2 y2 =  a z 2 x  — X2 ZT.

a u ij* '— n% y* — úT2
a X •

— *4 +
— X2 •

v'flM y2 ■— 112 IJX
aX --  x*

28. §♦ 3n Der Cllipfc fünb gege&en x,v> r  uní» a : witö «
gefucftt,

Sfuflófting.
j ! u *  =  » x  — Xa t a u —• uz 

a ib y~ — u2 yz — aX z 2 — x z z*„ 
au  — u~ =  a X z2 — x z z*.

X2 z* —  aX z x------------------ = u *  — ü u*
■ r

\ z z*— a X z í  ,  ,  ,--------H i  a* =«* —  flM +í a2.

v £ ¿ !lZ L « x V  ) = „ _ ,
J 1

>t)i«



»oit î»en 5ve<je!fdjmííetn 47
Jjiet ífl eé roillEúrlid) , ob man t)ie gegebene ôtbinate z 

®bet obet antet baé Senttum .bet Ellipfe feficnroolle, im etjten galle 
Saeteé:

a

V x 1 z 2  —  « x i 1 *\ f i a —  u. unöimíroepten
1 bi a J  L« — ¿a»

folglich ifl bie Sluflófung 
im etflen galle u =  i  a
unb im jrocçtenu =  i a  +  \  -------—------- + i « V *

-  '  • 3r
i *  f  #  i  « i  9  % 1  4  1  * *  l * T j t v  .  %  ^  V

119. §. Eben biefe trocen gdlíe fónnen in ben «Çwetbef »ot* 
fommen. Eé fei) gegeben x , y, unD u mit betj3roetcl;ad)fc a. 9J?au 
foli bie ötöimttc z  fmbcn.

Síufíófung.
•y". î* =  «x + x ! :» k  + m*.
a u y 2 + ! ( ’ i), = f l X  z 2 -t-X 2 z *♦

V  any* + u 2 <y2 _
—  -  -  -  "  f Ü  •

a X + X 1

30. $?nn rocié in bet $i>petbel x , y , x, imb a , unb foil
bie 5fbfeiffe « fucljetu

?iufî6fung.
<a 11 y* +  w’  y2 =  a X z 2  +  X 2 z 1  (  ap. §. )  

a u  +  u 2  =  a X z 2  +  X* z 2

y1
u ' +  a 11 + i a 2 =  a x z 2  + x 2 z 2

--------I--------+*•■♦
y*

V a x  z 2  +  X* z 2  \
-------------------------------------------- ~ t ----------------------------------------------------------------------+ \ a 2) - * -

3 u
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31. §. ?íti$ biefem iflju fdjlicfen, bag x , y, «uní? * ttn 3* 
mffeé SBer&áítnig gegcn einanber traben tnüflTcn, unb bag jtvar jete 
gal)(cn ais Síbfciffcn obct £>tbinatcn cines £egcífi;mttcá alé cin;tíne 
gnl)lcn bctrad)tct, abct nid>t in ^crbinbmtg mit ar.fccrn fcyrt E&nnen* 
6é fci) x chic 5íbfciflc, y il)tc Orbmate, « cine unbcre SlMciffe, x it>rc 
Orbinatc, fo hmc bici'c Busftftaben in gcgcnroúrtigcr SJbtjanblunji 
butcftgángig angcnommcn tvcrben. @c£cn trie fíe in einer ¿eiíc Ijcr. 
■P- x. y. ti. z.

SBotíeit roir itjrctt 3í3er(l) beftimmen, moflan, fê en reir untet 
jeten 53iicí»lnbe bie nácf/tc be|fe gaftí, unb ftellen bie in biefet 2íb* 
Ijanbíuttg dnge;eigtc 55crecf)mmg barúber an. <3Caé roirb folien ? 
cntivctcr tvcrben tvir uuf cínen í?egclfd)nitt femmen, titif ben roit 
fcíbft niebt basten, obcr »ir recríen in ber 33ered)inmg fTccfcn bícibcti: 
»vil- roerben 2Bibetfprúd)e jtnben, alé fo vieíc geidjen, í>ag fcicfc 3a!)* 
leu, wenigfl, roic fie jefct fteí>en, umnóg(¡d> fúr Jtcgcífd)nittc taugíú 
d)C Sal)(en fep Fonncn. QJeránbert fie nurin tyrcr (gtclíutig, uní) 
meíerljoíct bic oorigc S5crecf)nung, Bic(cicf)t receben fíe itn nenen tyía* 
fcc mit ben úbrigen S^en bod> ju einer ©aíítmg «cgcífómitte tau»
flíifí) fci)n. QJeránberet fie ófíetei untereinanSet: i'icr gabícn (affen 
fíd) nad) ben ’}>ermutnt¡otietegc(n 24maí »crfefccn. (Je reir& tod) cine 
unb tic anbere jum jicgclfDnifte fd)icf(icf) fei>n. 2>od) reir maznen an* 
tere ju einer múbefamen Sírl'eit nn, bic reir fcíbtf in bic &ínge nidjt 
reobí au£il)a(ten m6d;tcn. <2Ger fi:í> liicrinn liben » ill, betn reolíen 
reir bod) í»ic 2ívbcit crlcidjfcrn, unb einen RSrjern 2Geg jur ênntnig 
lee ^críangtcn ju fommen jeijjen. Qí fci) j, Q,

x . 11. u. x.
1 1 * 3 • y . 7.

íDie Sormeí fccr ^arabeí ift:
y 21 t"1 =  x : u,
9 : 49 =  1 :  í .

«De«
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2i3cil 9: 4* =  i *• ? eine roal>rc proportion hat : rocnn x = >  

mit ein« SXcimalfraction wrminbert roûïbe, até j. £. 6, 7, ivûvûcn 
fui) bic eiet gahlcu >« boriger £)tbnung =  1.3. 6, 7 jut patabel
fd)ün naher fchiefen. Süßir wollen feljen, mie fie jut Ellipfe pa§en, 
beffen formel ift :

y 2  ; x* — a X  —  X* : a u  —  u 2.
9 :  4 9  =  1 a —  1 : 5  a —  a * .

SDîan fucf)e ben <2Bcrtl) ber ?lchfe =  ».
4 9  a  —  4 9  =  4 f  a —  S 2 Ç .

---------------------------------------------4 9  a d d .
4 9  a — 4 5  a — 176. ÿj,. : ,

^)ict Fdme ber SBcttl) bon a negotitt Ijerauë, welches unm&» 
glid) ift / unb alfo anjeigt, ba§ biefe fier 3al>icn, menigfl in biefer 
©teliung jur CUipfe untauglich ftnb- 51 uf biefe 31 et fônntc tnan fie 
auch in ber iwecbel probiren. SJîan uerfcçc aber bie oicr 3al)lcn 5. <S-

X. y. M» î .
1. 5. 3* 7-

unb probire ftc nochmal in ber Ellipfe.
y 1 : z 2 =  ß X —  x ’  : au — il*.
*5 : 49 =  a —  1 : 3 a —  9.
7 <;a — 22s = 49 a —•49.
7 i  «  — 176 = 49 «♦
27 a — 176.

0 — 6 I I  =  6, 518 =  ber ?(chfe.
3n biefer ÇDcrfcijung ftnb alfo bic 3<*hlen 1. 3. f. 7. bâti ifî, 

bie erden »ier 3al>ien ber aritbmctifchcn ungleichen progrefjion ju Re» 
seifchnitten, bcnanntlich jur Ellipfe tauglich. ?luf glcichc '2Beifc fann 
tnan anbccc ‘tyogrefjionen, fosenannte @cric£i/ polpgonifdic, har* 
monifche Sohlen jc. prüfen, unb fobann, menu cé beliebet, if)- 
nen auch Äegel, unb îagen in fclbcn burch bie Bcrechmmg amwifcit.
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so

32. §. $lan »itb fcf>or> lüngft ben in 17 §. n ro ferfptocht« 
nen BcroeiS erwartet baben: ich t>abe ibn aber geffiffentlich bis jutn 
Enbe bet Slbljanölung gefparet; »eil feibct einerfeits Das SÖcrfaljrm 
in unfrer Hauptaufgabe rechtfertigt, anbererfeits aber ufó eine jroepte 
Stufgabe mag angefehen »erben. SPJich büttft, eines fhengen geome* 
trifcfjen Be»eifeS babe bie angejeigfe Beregnung nid)t n6tl)ig. 2Bec 
fie uon (Stritte ju ©dritte betrautet, ftebt ifyren Sttfammeubang, 
nnb bie auf geometttfcfMobet trigonometrifche ©rüiiDe (ich fufienbe Be# 
tedjnungen belehnen fich in einjelnen ©driftet} ohnehin auf jette SSSiji 
fenfehaften, aus benen bet ©tunb gebotget ift. 5Kein Beweis alfo iß 
tnefmebt für eine probe richtiger Berechnung, als für einen Beweis 
im engen Sßerfianbe anjufeben. <2öie in ber ?lritl)tnetif j. B . bie 
Sioifion butcb bie $>iultiplicafi;n unb biefe buref) jene erprobet wirb; 
alfo lügt fid) auch bie Stuftöfung unferer Aufgabe burdj ben Oiücfroeg 
«rechtfertigen / »enn »ir bas, »as »ir gefunben, $um ©runbe bet 
$rage iegen / unb bas, »as »ir juoor als gegeben angenommen, 
nunmebr jum (Stoffe berfelben machen. SEUan fraget bemnach jefct 
um bie Befchaffcnbeit bes Äegelfc^nittea, ber aus einem gege* 
benen Äcgel, in gegebener Entfernung ber (Scheitelpunfte, unb un/ 
ter gegebener Steigung feiner <*id)fe gegen bie (Seite bes Äegels gt* 
fchnitten »irb. Befommen »ir burefj unfere Berechnung ben nüm# 
liefen £egelfchnitt, beffen Äegef unb Sage »tt eotbet gefugt, fo fml> 
»ir nicht nur ber SKichfigfeit unferer Rechnung, fonbem auch bet 
2lrt, bet »ir uns gebrauchet haben, genug überjeugt. kleine Unter* 
fchiebe, beten jufüUige Utfachen man ohnehin (eicht einfieht, befWrfett 
»telmebr biefe jwepfache 3\i<htigf .it, ais bafj fie felbe in 3»eifel \\u  

. hen machen; benn fonft würben fie ge»i§ nicht Wein fepn.

33. §. 3>iefe Probe »ollen »ir in bet CUipfe (  18. § .)  ma* 
<hen, unb bie Aufgabe alfo fleiien: in einem Äegel, beffen @<heitef* 
»infei =  8o° ifl/ fchneibet «ine ftumme €inie in ber Entfernung 00m
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t>ott freit 5?egeífcf)ttifíett. 51

©djeitef =  loo, 00 bie eine ©eite bejfelben unter einem 'JGinfcl ton 
100 ©reiben. 2Beldje i|t bie ©attung unb ?lrt biefeé .‘sie.gelfdjmttcs?

bet ‘Jteigungérointet beffelben grh§et i|t, alé bet ©cheitelvmnfel 
bei Äegelö, fo feben roit jurn ooraué, ba§ bet £egelfd)nitt eine Ellipfe 
fep. ( 8. § .) S ie Aufgabe bann aufjußfen, nehmen wie $wo 2(bfcifen 
biefer EUipfe an / unb fudjen ihre jugeh&rigen ßrbinateti: haben roit 
bieje eiet ©túcfe, fo f5nnen wie (Algebra) bie 5(d>fe, beit Parameter, 
w. f. f. mit einem •jJBotte alles finben, was biefe Ellipfe »on allen 
ihrigen ihrer ©attung unterfcheibet. ©a aber bie 2lufl6furtg bet ?luf* 
gäbe jugleich alé bie probe bet in 18. §. gemachten Berechnung gel? 
ren foll *. fo nehmen voit, bie roeittóuftige SKebuetion ju etraten, bie jwo 
Stbfciffen bet bortigen Sliipfe an, unb fud;en bie ßrbinaten. Stimmen 
biefe ebenfalls mit ben botf gegebenen ¿herein, fo ba§ bee Unterfchieb 
nicht beträchtlich ift C 32. § .) fo finb roit aud) bet bortigen Operation 
unb bet Siichtigfeit bet SKethobe felbft hmíínglich twtftchert. ®ie 
Heinere 3<bfcijfe nehmen roit bemnach an =  7, 660, bie gt5fere=ia, 
000. (5é roitb fich jeigen, waé ihnen bie Berechnung fúv ¿tbinaten 
lutheile. .

34. §. n. i. ©et ©djeitelpunft A  ( Fig. 6 .) fcp =  8 o \ 
A E -  100,00, unb bet SBinfel a E c — 100®. €Ofanfeljeaué E in c 
bie angenommene flcinerc 2lbfci|fe =  7,660. ©urd)qiel)c man bie iinie 
0 d bet 5lchfe bcs Äegelö perpenbicular. ©er <2ßittfel a wirb= fcpn 
bem QBinFel d, unb bepbe jufammen =  ioo°. alfo jeber =  50o. 
©et halbe 2ßinfel in A =  a A  x ijt =  40o.

N. 2. 3n bem A  « E  c finb bie jroeen ÊßinFel a =50®, unb 
E  =  ioo° befannt, folglich ifl bet 2ßinfel c — 30*. úberbaé wijfen 
Wir bie ©eite E c  — 7660. $?an fuche bie úbtigen ¡roo ©eiten.

Sin. <  o =  fo° = 9 . 8842 f.
E c  — 7660 =  3. 8842a*

© 3 Sin,



S* Sí&íxm&Imtg
S in . <  c =  3 0 o =  9 .  6 9 8 9 7 .

1 3 .  * 8 3 1 9 .

E a  — ? o o o  =  3 .  6 9 8 9 4 .

S in . <  a — f o °  =  9 .  8 8 4 2 ? . .

£  c =  7 6 6 0  =  3 .  8 8 4 2 2 .

S in . < £ = 1 0 0 °  =  9 . 9 9 3 3 5 ,

I 3. 87757. A y

Ö  c =  9 8 4 8  =  3 . 9 9 3 3 2 .

N. 3. 3 n bem Kcfctwinfíic&tm ¿ \ a  A  x  ift fccfannf,

t .  ® c r StëinFel a A x  =  i A  = 4 0 ° .
2 .  5Die @ «itc A  a — £ ^ í  +  E  a — 1 0 0 0 0  +  f o o o  = : 1 5 0 0 0 .  

SWan futí)« Die úbucjeu © c ite n .

= : 10*---------- —
A  a — Ifooo =: 4. 17609.

Sin. <  A II 4* O 0 II: 9* 80806*
a X = 964a = 3* 98415 •

» y .  f ^  ^

*•* ^  a

Ä. = 10.-------------.

IIQ- IJOOO = 4. 17609*
Sin* <  a =  fO° = 9. 884^f.

A X = . 11490 = 4* 06034*

Nt 4. a X := 9642.
-  2 mnlt,

a d z3 I 9284*
—  ß c :r  9848*

c dz= 9436.==3.97478.
muir* mit 0 c == 9848 == 3.99334. „

b c2 == 7.96812.

fc c:=  9640== 3.98406.
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N. E o — 12000 

E c  =  7 6  6 0
.  ■ ■ ■  ■ ■ ■ -  h

c o  =  4 3 4 0 . . . :>• ■

burd) o  jicl>e m a n  m n m it a  rfpflW llcl. 2 >a beï '3 B infí( de o — E c o  
=  3 0 o ; a l f o t f l b e c  S JÍ tn fí lqc 0 =  60o,urtico q =  3 0  o. «Oían laffe

aus c bit̂ crpenbicufoï c q auf m n fallen,  unb fuefje im  A c q o  
bie Sinie c o. X'

Ä. =  10.
c o =  4340 =  3 . 6 3 7 4 8 .  

S in . < c o  g  =  3 0 °  = 9 . 6 9 8 9 7 .

c q = X y — z 1 70 =  3 . 33645;.

N. 6. -4 x  =  11490,
+  X y — 2 1 7 0 .

A y  — 1 3 6 6 0 .

Ou bem ¿ \ A  m y  fucf>eman bie @ei(e m y,
A x  —  11490 =  4. 06034. 
a X  =  9 6 4 2 =  3. 9841 f . 

y  =  13660 =  4. i 3 f 4T»
8 .  1 1 9 6 0 .

=  11462= 4. OÎ926.
—  ■—2. mult.

m » =  22924.

N. 7. 3 n bem A  E m o  fudje man m 0.
E c  — 7660 =  3 .  88422.
íi e =  9848= 3*99332«
£0 =  12000 =  4.07918.

I  • a •  -  m ^__________

8.07250.
no =  IÍ427 =  4.188*8.

© 3 . ' !
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*4 2i6&aitt>iuttg t>o« i>en
* * 

tnn =  22924,
■— mo =  1*427. '

o » =  7497. “  • /

N. 8. «Dian fudje bie ßrbtaat« op.
■ , .* , «10 =  1*427 =  4 .18828.

0 » =  7497 = 3- 87488.
o p*= 8. o6j i 6. m

O |»= 107*4=4. 031*8.
Sdfo ift bi« angenommen« erfie 2lbfcifie £ c =  7,660.

it)« gefunbene £>tbinate fcc =  9,640.(11.4.)
bie anbete Sibfciffe E o  =  12,000, 

unb i(>tc gefunbene ¿Orbitiate oj> =  10,7*4.

3?. §. $?an öcrgleicbe nun bicfcCliipfc mit jener beö i8.§,fo ftn» 
bet man, ba§ fie in allen »ollFommen gleich, unb folglid) beybe B ereif 
nungen richtig finb. €in gleiches mürbe man in ber «öauptfache ge« 
funben haben, wenn man auch jmo anbere Sibfeiffen angenommen l)iU* 
te ; aber bie Üiebuction unb gleichfam Confrontirung bepber 
lipfen Foflete eine neue nicf)t gar ju bequeme Berechnung, £)ie leid>* 
teile mürbe bod> fepn, roeitn man für bie Ellipfe beä 18. §. bie Slcfyfe 
fudjetct fobann felbe in bie ellipiifd>e ©leichung : y*: x2 =  ( a — x  )  
x :  ( a — m)  j* neben ben im »origen ?(bfa§e gefunbenen ßrbinaten 
unb Jlbfciffcn fê te. Behalt bie 0leid)ung ihr geh&rige# geomctrifd;«i 
QtohMtmjj, fo haben bie Berechnungen auch bie^robe gehalten.

36. §• 3d) mar gefmnet, t>icr am Enbe ber 9ibl)anblung meine 
©ebanFen auch über bie in ber fct>re t>on £eg«lfc§mtt«n beFannten Sifpmp* 
loten in etmas »n üufjern: id) fanb ab«, baß fie mol)( hinlänglichen 
©toff ?n einer befonbernFleinen Sibhanbiung barreichen Finnen, bahi»
ich «ö mbelfen wfpare / unb gegenn>4rtifl< SfbhmiWung «nbe.
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